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摘要 


p192 中 第 80 问 题 的 数列 . 
关键 词 ”算术 本 数 ”均值 ”渐进 公式 
中 图 法 分 类 号 0156 文献 标识 码  A 


1993 年 , 下 Smarandache 教 授 在 其 所 著 的 “Onk 
pmoblans not solhtione 中 提出 了 100 个 问题 , 这 
引起 了 学 者 们 的 极 大 兴趣 。 其 中 , 第 80 个 问题 是 : 

守 根 :0 1112222233333334 
444444443533335333333666 
666666666672733737727373777277 
72737388…… 。 研 究 这 个 数列 的 性 质 。 

我 们 把 第 80 个 问题 中 的 数列 定义 为 ac(z), 不 
难 发 现 a(m) 王 [Va], 其 中 [ 避 是 不 超过 x 的 最 大 整 
数 。 更 一 般 地 , 设 下 2 是 任意 固定 整数 , 定义 
匀 。 何 晓 林 和 郭 金保 在 “On the 80 了 h 
Prob hm ofF Smarandache( 工 ) ”中 研究 了 除数 问 
题 在 序列 w (2) 中 的 推广 。 他们 证 明了 


之 d(o(m)) 二 交 人 [Vz] ) 


1 
| 27 xx 二 O(C) 


Zid(w )) 一 马 4([z 全 eol 


本 文 将 改进 上 述 结果 , 并 证 明 其 他 相关 的 结论 . 
1 习 d(a(m) ) 的 渐进 公式 


ax (7) 一 [7 


基本 定理 兮 
A(2): 一 过 4(7) -xlogx -(27 一 1)x 


2005 年 10 月 20 日 收 到 


研究 了 2 daw(7)) 的 渐进 公式 , 这 里 aw (mn) 是 已 aarandache 教 授 提出 的 “om 永 Proplens 71ot 中 肝 


(xz): 一 之 [7 ^] ) -xbgr | 27 二 沁 
这 里 yY 是 Euler 常 数 , 则 
怕 ( 加 = AR)HTOO 一 ) (0 


证 明 对 任意 正 数 * 一 定 存 在 整数 N 使 得 
Nxr<(CvT1) 所 以 
2d(2 TD)= 人 开 ae )- 


4 站)- 呈 (UHD 已 
ON 4d(V)) 一 已 上 4( 放 十 
0( 忆 和 4D)HTOU ON 天 
直人 (2) 
这 里 用 到 了 之 .4(z) 一 xpgxe 十 (27 - 1)x 十 OU/z) 及 
da(N) <N . 
含有 (0 一 忆 4( 广 则 
忆 六 0 = ] 疝 面 六 三 | 让 (8 


27 ) dt 十 二 一 工 十 I (3) 
易 得 
大 lgr 二 2 -二 xzTO ID) (4) 
设 G(D) 一 小 A(z)dx Voono 生 证 明了 


jsCoa=z+otp4) (5) 
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上 A(D)d 一 和 qdG( 一 训 2 Go) - 


1-(1 丰 ) 


(K -2) ] 六 G(Dd<x 
从 而 由 分 部 积分 得 

x 们 1 三) 
I =2 ACT+TOC -(E-1) ] 三 


A ( 力 d 二 
人 (6) 
由 (2)j 式 , (3) 式 (4) 式 和 (6) 式 ,得 


六 2Z([7] ie 27 和 X 十 1 和 义 


An)TOUR 4) (7) 
定理 1 若 若 A(zJSi 则 
忆 (Ke (1 大 ) 十 (0 大) (8) 
特别 地 ， 
丽 (7) < 区 44( ]ogx)222 620 (9) 


证 明 (8) 式 由 基本 定理 直接 可 得 。Huxley” 
证 明了 A(z 妆 < rz (go) ,代入 (8) 式 知 
(9) 式 成 也 

忆 (r) <o (logx 

定理 2 

楞 (rz)=Q+ (cz logx) “ 久 

(los logxz) “exp( 一 C V logbgbgr) (10) 
(xz) 王 9 (Oo 和 eei(c (loglosr) 
( logloglogx) 人 (11) 
其 中 se c 是 绝对 正常 数 . 

证 明 Hafnel 证 明了 
A(x) 一 9 (2 (bg) XXX(loglogr) 4 
exp( -c V logloglogx)) c>0 (12) 
K Comadi 和 IK atai” 证 明了 

A(z)=Q_ (zemp(c(loglogr)“ 久 
(logloglogz) “)) cc 过 0 (13) 
由 基本 定理 ，( 12) 式 和 ( 13) 式 可 得 定理 2 
定理 3 


) 26957 人 820 


和 和 TO(T- 人 (14) 


0 
NI 
证 明 


亿 (xz) dk 一 元 


夏 矿 矿 
] -oa 六 (4 ) dx 十 天 oa 
XA(z)O(xl (1 从  ) dx 十 wo 六 2 ) dx 一 


I 十 I 二 II ( 15) 

令 忆 (四 =fA (xz)dx 由 文献 [7 了 1 有 
F(T)=a7 六 十 GOT) G(7m)=O(Tbz7)(16) 

所 以 

伺 尼 上 情 -3dF( 一 > 了 天 和 直 


5 下 大 5 a 顾 _(3 DO1) 3v3- (3 人 ) 
雍 ] 0 这 十 捕 大 G 


1 大 3 下 4 aa 
(IT )-A+O(C1) - 开 (3K -3) | 一 Gd 三 | 
有 -60 二 O(7P-24og7) (17) 
由 Cauchy 不 等 式 及 ( 16) 式 得 
I 一 2 ] 产 -2A(DO( 丰 7 )drK2PX 
全 4 一 9 (到 二 )d 访 22( ] 总 ( 放 d22 
< 7 -7 人 FT 二 es (18) 
又 
TEA ( 19) 


由 (15) 式 ，( 17) 式 ，( 18)j 式 和 (19)j 式 得 ( 14) 式 . 
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220 
5 了 220 
180 二 
红 下 180 
E 160 吕 大 
妃 一 全 一 大 160 
名 140 E 训 
< 
史 10 、。 要 100 
饥 80 站 呈 商 轴 明生 且 轩 重复 司 前 本 本 本 全 本 大 可 册 册 评测 六 得 遇 向 因 直 本 是 所 出 本 兰 明 生计 才 轩 本 
| ee 一 一 过 
二 60 ee 呈 


0.0 02 0.4 0.6 0.8 10 00 02 小 4 06 0.8 1.0 
肖 去 
图 5 B=75",K, 沿 z 方 向 的 转变 图 6 B=90",， 即 玖 纹 长 度 相 等 时 KK, 沿 > 方向 的 转变 
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Calculation ofStress mtensity Factors brOblque trough Cracks 
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[Abstracd Sbess iniensiy 和 包 ctors(Ss) of cmacks having different Engbh which angb B is equal io 45，60” 
and 75 ”iespectiveg are calculated by using finie elanentmethod(FEM )，Then distribution of vaue of SFs are 
obtained alongwi 丰 crack tps and angle which fetches up handbooks of stress ntiensiy 但 ctors in ob lique through 


cracks 


[Key wordgsl sthess intensity factors( SF s) ob ljque thioush cracks 包 记 elanentmethod(FEM ) 
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了 上 Smarandache 80t 了 hh Probjlem 
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[Abstrac 人 和 Themain pumpose is b study themean vaue of d(a(n)) wheredg(n) idivisor fonction and 
(2) is he sequence in Pioblan 80 ofPofessorFR Smarandache's book“onky pimobleans not solutions” 


[ 开 ey wordsl divisor foncton meamr vane asynptotic 如 mula 


